MATERI : 
· Menentukan Batas Integral Lipat dua  
-

Menentukan Batas Integral Lipat  Dua:

Misalkan diketahui Integral Lipat tiga :  
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Sedangkan D adalah daerah bidang sebagai batas integral lipat dua .
Cara menentukan  batas integral lipat dua:

1. Jika D daerah berupa empat persegi panjang  seperti gambar berikut:
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Maka Integral Lipat tiga :  
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2.Jika D daerah berupa perpotongan kedua kurve y = f(x) dan 

  .y = g(x) seperti gambar di bawah ini ::

Gambar (a)

[image: image5.jpg]


  
   Maka Integral Lipat tiga :  
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Gambar (b): 

        [image: image8.jpg]



Maka Integral Lipat tiga :  
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3. Jika D daerah berupa perpotongan kedua kurve y = f(x) dan 

    .y = g(x) dan y= m(x) seperti pada gambar berikut::

[image: image11.jpg]



Maka Integral Lipat tiga :  
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Contoh-contoh:

Tentukan batas integral lipat dua berikut :

1.Hitunglah integral lipat dua  
[image: image17.wmf]òò
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh x2 + y2 = 25 di kwadran I.
  Jawab:
[image: image18.jpg]



integral lipat dua  
[image: image19.wmf]òò

D

xydydx

2

 = 
[image: image20.wmf]ò

ò

=

-

=

5

0

25

0

2

.

2

x

x

y

dx

xydy


  =  
[image: image21.wmf]dx

xy

x

x

y

ò

=

-

=

5

0

25

0

2

2

]


  =   
[image: image22.wmf]dx

x

x

x

ò

=

-

5

0

2

)

25

(


  = 
[image: image23.wmf]dx

x

x

x

ò

=

-

5

0

3

)

25

(


   = 
[image: image24.wmf]5

0

4

2

4

1

2

25

=

÷

ø

ö

ç

è

æ

-

x

x

x


    =
[image: image25.wmf]0

5

4

1

5

2

25

4

2

-

÷

ø

ö

ç

è

æ

-


    = 
[image: image26.wmf]4

625

4

625

2

625

=

-

///

2.Hitunglah integral lipat dua  
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh x2 + y2 = 16 dipotong oleh y = x dan sumbu x di kwadran I.

Jawab:
[image: image28.jpg]


Perpotongan kedua kurve x2 + y2 = 16 dan y = x
                                            x2 + x2  = 16  ( x2 = 8 ( x = 
[image: image29.wmf]8


integral lipat dua  
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3. Hitunglah integral lipat dua  
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh y = 4x - x2  dipotong oleh y = x

Jawab:

[image: image40.jpg]



integral lipat dua  
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TUGAS:
1. Hitunglah integral lipat dua  
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh y = 6x - x2  dipotong oleh y = x2

2. Hitunglah integral lipat dua  
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh y = 9 - x2  dipotong oleh y = x2 +1

   Di kwadran I.

3. Hitunglah integral lipat dua  
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh y = 4x - x2  dipotong oleh y = 2x2

4.  Hitunglah integral lipat dua  
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     Jika D daerah yang dibatasi oleh (x-4)2 + y2 = 16 dipotong oleh y = x

    dan di kwadran I
5. Hitunglah integral lipat dua  
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   Jika D daerah yang dibatasi oleh x2 + (y-2)2 = 4  di kwadran I
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